VoA 2

RAICES DE UN POLINOMIO

1. Determina las raices enteras de los siguientes polinomios:

a) P(x)=2x3~-10x?+12x -4 d) P(x) =x*—6x3+8x2+6x—-9
b) P(x)=x*-2x3~3x2+8x -4 e) P(x) = x? + 7x
c) P(x)=(x=3)(x+2)(x=5) f) P(x) = x* — x3 = 16x% — 20x

2. ;Es =2 unaraiz de P(x) = =3x? + 2x — 47

3. Comprueba si =3 y 2 son raices del polinomio P(x) = x* + 3x® - x - 3.

4. Determina el valor de m para que -2 sea unaraiz de P(x) =3x>—x + m.
5. Determina el valor de m para que 1 sea una raiz de P(x) = 2x® = mx +1.

6. Determina el valor de m para que —1/2 sea una raiz de P(x) = 2x® + 2x2 — 4m +3.

DESCOMPOSICION FACTORIAL DE UN POLINOMIO

1. Descompdn factorialmente los siguientes polinomios:

a) P(x)=x'—4x3+3x2+4x -4
b) P(x)=x3+2x>-5x-6

c) PX)=x>=2x2—x+2

d) P(x)=x*+2x*-3x?-8x-4
e) P(x)=8x3+2x?-13x+3
f) P(x)=x*-14x+ 49

g) P(x)=x+1

2. Escribe un polinomio que tenga como raices 3, -1y 5.

3. Escribe un polinomio que tenga como raices O (dos veces), —1 (tres veces) y 2 (una
vez).

4. Halla un polinomio de segundo grado sabiendo que una de sus raices es -5 y que
P(2) = -7.

5. Escribe un polinomio cuyas raices sean 3y 5y que el coeficiente del término de
mayor grado sea 7.



SOLUCIONES

1) Determina las raices enteras

a) P(z) = 22% — 102" + 122 — 4
Candidatos: +£1, +2, +4,
P(1) =0= (z — 1) es factor.
Plz)=(zx—-1)(22° -8z +4) = (z — 1) 2(2* — 4z + 2).
Las otras raices son 2 4 \,@ (no enteras).

Raices enteras: .

b) Plz) = 2* — 22* — 32* + 8z — 4

P(1) =0 = (x — 1) es factor. Dividiendo de nuevo por (2 — 1):
Plz)=(z - 1)%2? —4) = (2 — )%z — 2)(z + 2).

Raices enteras:| 1 {doble), 2, —2|

QPlz)=(z—3)z+2)x—5)

Raices enteras: |3, —2, 5|

d) P(z) = 2* — 62 + 82* + 62 — 9
P(1) =0, P(3)=0.
P(z)= (2 — 1)z — 3)*(z + 1).

Raices enteras:| 1, 3 (doble), —1|

e) Plz) =2+ Tx
z(z+T)=0.

Raices enteras: .

fy P(z) = =* — 2% — 162* — 202

x es factor claro: z(z* — =¥ — 16z — 20).

En el cibico, » = 5 es raiz — (x — 5)(z + 2)*.
P(z) = z(z — 5)(z + 2)~.
Raices enteras: |0, 5, —2 (doble) |

2) ¢Es —2raizde P(z) = — 322 + 2z — 42

P(-2) = —3(4) + 2(—2) — 4 = —20 # 0. No.

3) ;Son —3y2raicesde P(z) = 2t + 32 — 2z — 37

P{-3)=81-814+3-3=0= —3siloes
P(2)=16+24-2-3=35#0=2noloes.

4) Halla m para que —2 searaizde P(z) = 322 — = + m.

P(-2)=3(4) - (-2) +m=1M+m=0=[m=—14]

5) Halla m para que 1 sea raiz de P(z) = 2z* — mz + L.

P(1)=2-m+1=3-m=0=[m=3]



6) Halla m para que —% searaiz de P(x) = 2z + 22? — 4m + 3.

P(—3)=2(-3)+2(3)-dm+3=—-3+1-dm+3=Y_—am=0
DESCOMPOSICION FACTORIAL DE UN POLINOMIO

1) Descompén factorialmente

a)zt —drt 4327 L 42 — 4
Raices 1y 2.

[z - )z - 2% + 1)

b) % + 22% — Bz — 6
Raiz 2.

[(z - 2)(z + 1)(z + 3)}

Qrt—22" — 242

Raiz 1.

[z - (= - 2)(= + 1)}

dyz? + 224 — 322 —8r — 4
Raices —1y 2.

|z + 12— 2)( +2)]

e) Bx? 4+ 222 — 132+ 3
Raiz 1.

[z — 1)(4x — 1)(2z +3) |

fyz? — 14z + 49

(z—T7)%|



gt +1

(x+ 1)z —z+1)|

2) Polinomio con raices 3, —1, 5 (ménico):

(x—3)(x+1)(x—5) =2 —Ta" + Tz + 15|

3) Polinomio con raices 0 (doble), —1 (triple) y 2 (simple):

‘3_'2{3: + 1)}z —2) |

4) Polinomio de segundo grado, una raiz —5y P(2) = —7 (tomando coeficiente
lider 1):

Sea Plz) =2 + b + e

P(-5)=0=25—5b+c=0.

P(2)=-T=4+2b+c=—T.

Resolviendo: b = 2, ¢ = —15.

Pix) =2 + 22— 15,

5) Polinomio con raices 3 y 5 y coeficiente lider 7:

T(z — 3)(z — 5) = Te® — 562 + 105
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